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Numeroitujen esimerkkien numerot paitsi viimeinen numero viittaavat sithen luentorungon kappaleeseen,
jossa esimerkkiin liittyvia asiaa késitellaan.

Esimerkki 4.5.2.1. Olkoon S se osa paraboloidipintaa z = f(z,y) = 22 + y? + 4, joka on tasoalueen
A={(z,y) eR? |1 <z <2,0<y <2z} ylipuolella.

a) Mé#riad pinnan S ulkoinen yksikkonormaalivektori 7.

b) Laske vektorikentéin F(z,y, z) = (yz — 6)i + (3 — 22)j + 122k vuo pinnan S lipi.
Ratkaisu:

a) Annetun avoimen funktiopinnan ulkoinen yksikkénormaalivektori
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b) Lasketaan vuo:
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Esimerkki 4.5.2.2. Olkoon V suljettu kappale, jonka pinta on S = S7 U S5, missé

S1:z2=f(z,y) =v9— 2% —y?, (pallopinta)

Sy:z=g(x,y) =0. (taso)

Niiden pintojen ulkoiset yksikkonormaalivektorit ovat
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sekii projektio zy-tasossa ympyri A = {(z,y) € R? | 22 4+ 2 < 9}. Laske vektorikentéin F(z,y,z) =
Gy%’f 6x5+ 622k vuo suljetun kappaleen V pinnan S = S; U Sy lépi napakoordinaattien avulla.

Ratkaisu:
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