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VALIVAIHEET JA PERUSTELUT NAKYVIIN, KIITOS!

1. a)

Olkoon f(z,y) = x(y* + 9) kahden muuttujan reaaliarvoinen funktio seki z(t) = arc tan(t)
ja y(t) = 3t. Muodostetaan yhdistetty funktio z(¢t) = f(z(t),y(t)). Laske osittaisderivaatat
fa(z,y) ja fy(z,y) sekd kiytd ketjusdéntod ja esitd derivaatta ‘fl—‘tz muuttujan ¢ avulla sieven-
netyssd muodossa. (2p)

Funktion g(z,y,2) = 222 + 3y? + 422 pienin arvo lisiehdolla z = 3z — 2y + 13 saavutetaan
pisteessé (x,y, z) = (—3,—4,12). Kirjoita Lagrangen menetelméin liittyvd yhtdaloryhmé, josta
téamén pisteen voi yksikiisitteisesti ratkaista. (2p)

1
Suorien y = -z, y = 2 ja © = 0 leikatessa toisensa muodostuu xy-tason suljettu ja rajoitettu

alue. Laske integrointijarjestysta vaihtamalla
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