031075P MATEMATIIKAN PERUSKURSSI II

1. vilikoe 26.1.2016

VALIVAIHEET JA PERUSTELUT NAKYVIIN, KIITOS!

1. a) Osoita sarja
o0

WVETT-VR)

k=1

hajaantuvaksi osasummien jonon
(Sn)o1,Sn =Y (VE—1-Vk),n=1,23,...,
k=1
avulla. (2p)

(oo}
b) Osoita sarja . ke * suppenevaksi integraalitestin avulla. (2p)
k=1

¢) Laske potenssisarjojen avulla raja-arvo

sinh(3z) — 3z cosh(z)
=0 221n(1 4 x)

. (4p)

KAAVAKOKOELMA LIITTEENA



|

2 zk z?  ad
"= g=ltat g+, vER
k=0
o0
B (—1)ka2k B 22 ozt 6
CObx—;W— 54‘1 a‘F ,xER
o0
_ (_1)kx2k+1 1,3 1,5 177
blnl‘—kZW— —§+§ ?—F ’xeR
=0
>, g2k x? ozt S
coshx = 1+7+7+7+ r eR
kZO(Qk) 4!
P +I3+I5+x7+ z€R
sinh x I oLz
(2k +1)! 3! 7!
k=0
1 = .
f=1+z4+22+23+---, |2/ <1
11—z =
OO( )k k+1 22 g3 gph
In(l+z)=) ~F——=az-"t+ =t [27[<1
= k+1 2 3 4
o > (—1)kg2h+1 O B S &
arctanxzz =r——+———+4-, Jz| <1
— 2k +1 3 5 7
S(x) = 3 04 Z ay cos(kx) + b sin(kz)]
1 27 1 27
aO:—/f /f cos(kt) dt bk:—/f(t)sin(kt)dt
™ ™
0 0
D(:E,y) = fmz(xvy)fyy(xay) - [fmy(l'vy)P
x = psinfcosy P
y = psinfsingp ’W fpzsinf) %PdaﬁLQdy—// (Zgg) dA
z = pcosb pYs e Y

[[ s [

(z,y, f(2,y) \/1 [fa (@, 9)]? + [fy (2, 9)]? dA

%Fdl‘—//VXF i’ dS // 70 dS = ///VFdV

f), _ F@e@) g @f@) o -
g(w))— PEIE D(f(z)g(x)) = f'(x)g(z) + f(x)g'(x) D
DAF@]") = nlf @) DI =T f'a) Din )] = £
— 1 . .
Darctanx = 152 Dsinx =cosxz Dcosz = —sinz
/x"dx::Tll—&—C(n#—l) /édlenm—i—C
T n+1 /x
Jroisera =" oz oy [E8 a—wigw)vo
dz

/f’(a:)ef(x) dr =e

3 =arctanz + C

/sinxda::—cosx+6’ /cosxdx:sinx+0



